6&@ SOLUZIONI E GRIGLIA DI CORREZIONE
S } - : , )
INFOMAAT Durata: 90 minuti - Punteggio totale: 10 punti

CENTRO RIPETIZIONI Calcolatrice nonammessa

Monomi, polinomi, scomposizioni e frazioni algebriche

Liceo scientifico - secondo anno - verifica sommativa

Svolgimento ragionato passo per passo - documento riservato al docente

ESERCIZIO 1 - SOLUZIONE 2,0 p.

Monomi ed espressioni polinomiali
a)
Elevo a cuboil primo monomio: (%azb)3 = %a‘ib?’.
Eseguo ladivisione: 2-a%h3 : (—§a%?) = - - (—2) a%b = —24%.
Moltiplico perI'ultimo fattore:—%a?’b- (—%ab) = %a4b2.
RISULTATO

1
§a4b2

b)

(x—2)3=23—62%+ 120 —8
z(z—3)(x+3)=z(z2—9)=23—9z

2 (322 —2) = 62— 4

Sommo tenendo conto del segno meno davanti al secondo termine:

22— 622+ 122 —8 — 23 + 9z + 622 —4 = 21z — 12

RISULTATO
21z — 12 = 3(7z — 4)

ERRORE COMUNE
Nel secondo termine il segno meno va distribuito su tuttolo sviluppo: molti scrivono —z% — 9zinvece di —z3 + 9z.
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ESERCIZIO 2 - SOLUZIONE 2,0 p.

Scomposizione in fattori

a)

Raccoglimento parziale a due a due: z%(z — 2) — 9(z — 2).
Raccolgoil binomio comune: (z — 2) (z2 — 9).

2 — 9 & una differenza di quadrati.

RISULTATO

(z—2)(z —3)(z+3)
b)
Riordino isolandoiil trinomio: (4a% + 4a + 1) — b2.
Il trinomio & un quadrato di binomio: (2a + 1)% — b2.

Differenzadiquadraticon A =2a+ 1eB = b.

RISULTATO
(2a+1—b)(2a+ 1+ b)

ERRORE COMUNE
Inb) I'errore tipico & raccogliere4 tra 402 e da:si perde la struttura di quadrato. Prima si cercaiil trinomio quadrato, poila
differenza di quadrati.

ESERCIZIO 3 - SOLUZIONE 1,5 p.

Divisione tra polinomi

Entrambiipolinomi sono gia ordinati secondo le potenze decrescenti diz e non mancano termini, quindi si puo dividere
direttamente.

6x4 - 5x® + 2x% - 8x + 3 | 2x® - x + 1
-6x4 + 3x3 - 3x? |

| 3x2 - x - 1
-2x3% - x%2 - 8x + 3
+2x% - x* + X
-2x% - Ix + 3
+2x%2 - x + 1
-8X + 4

Ilgrado delresto (1) € minore del grado del divisore (2): la divisione & conclusa.

RISULTATO
Q(z) =3z —z—1, R(z) = —8r+4

Verifica. (222 — z + 1) (3z% — z — 1) = 6z* — 523 + 222 + 0z — 1, e sommando —8z + 4siottiene 6z* — 533
+ 222 — 8z + 3 = A(x).

ERRORE COMUNE
Ricorda che ogniriga va sottratta: conviene scrivere direttamente i termini con il segno cambiato, come nello schema qui
sopra.
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ESERCIZIO 4 - SOLUZIONE 2,5 p.

Regola di Ruffini e teorema del resto
a)

Perilteorema del resto, il resto della divisione per (z — a) & P(a). Quia = 3:

P(3)=2-27T—5-9+3+6=54—45+9=18

RISULTATO
R = 18 (ilquoziente, nonrichiesto, & 222 + x + 4)

b)
Cercounaradice traidivisori del termine noto6: 41, 42, +3, +6. Provox = —1: —1 —4 — 14+ 6 = 0, quindi (z + 1) &un
divisore.
1 -4 1 6
-1 =dl 5 -6
1 =5 6 0

llquoziente & 2 — 5z + 6, che siscompone con somma e prodotto: —2 e —3.

RISULTATO
(z+1)(z—2)(z—3)
c)

(z — 2) divide il polinomio se e solo se P(2) = 0:

P(2)=8+4k—4+4=4k+8=0 = k=—2

RISULTATO
k= —2 (nfattiz® — 22° — 2z + 4 = (z — 2) (z® — 2))

ERRORE COMUNE
Inb) lariga di Ruffini si costruisce conlaradice —1,noncon+1:ildivisore & (z + 1) = (:v = (—1)).

ESERCIZIO 5 - SOLUZIONE 1,0 p.
Frazioni algebriche — livello base

Scompongo il denominatore comune: 22 — 1= (z — 1)(z + 1).

CE:z#1Az#-1

(x+1)+2(z—-1)—4 z+14+2x—-2—-4 3x—5
(x—1)(z+1) (=1 (z+1)  (z—=1)(z+1)
[lnumeratore non ha fattori comuni conil denominatore: la frazione € gia ridotta ai minimi termini.
RISULTATO
ia;:i conz # +1

ERRORE COMUNE
Il segno meno davanti alla terza frazione va applicato a tutto il numeratore: —4, non +4.

y %
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ESERCIZIO 6 - SOLUZIONE 1,0 p.
Frazioni algebriche — livello avanzato

Scompongo tuttiidenominatori: 22— 9 = (z— 3)(z + 3), 22+ 62+ 9= (z + 3)%, 23 —27=(z
—3)(z?+3z+9).

C.E.:x# 3 A z # —3.lItrinomio 2% + 3z + 9 ha discriminante A = 9 — 36 = —27 < 0, quindi non si annulla mai.
Inoltre il divisore deve essere diverso da zero: (x 4 3)% # 0, condizione gia inclusa.

Prima parentesi (denominatore comune (z — 3)(z + 3)):

22+ (z+3)—(z—3) 2z 1+ 6 2(z + 3) 2

(x—3)(z+3) (-3 (z+3) (x—3)(z+3) =x-—3

Divisione: moltiplico peril reciproco del secondo termine.

2 (z—3)(z2+3x+9) 2(z2+3z+9)

T—3 (z +3)2  (z+3)2
RISULTATO
2(:6(:13%3;:_9), conz # 43

ERRORE COMUNE
Le C.E. si scrivono primadi semplificare, sui denominatori di partenza: dopo la semplificazione il fattore (¢ — 3) sparisce,
mala condizione z # 3resta.

ESERCIZIO CONTENUTO PUNTI
la Potenza, divisione e prodotto di monomi 0,8
1b Cubo di binomio, differenza di quadrati, riduzione 1,2
2a Raccoglimento parziale + differenza di quadrati 1,0
2b Trinomio quadrato nascosto + differenza di quadrati 1,0
3 Divisione conresto e verifica dell'identita 1,5
4a Teoremadelresto 0,5
4b Ruffini e scomposizione completa 1,0
4c Parametro e condizione di divisibilita 1,0
5 Somma di frazioni algebriche + C.E. 1,0
6 Somma, divisione, differenza di cubi + C.E. 1,0

Totale 10,0

Sufficienza a 6,0 punti. Le C.E. mancanti negli esercizi 5 e 6 comportano la perdita di 0,3 punti ciascuna, anche se la semplificazione &
corretta.

INFOMAAT - Centro di ripetizioni - infomaat.it Soluzioni - 4/4



