Soluzioni problemi di €
Euclide conl’algebra oo

1. Neltrapezio ABCD, ladiagonale maggiore BD € perpendicolare al lato
obliquo AD e labase minore & congruente all’altezza. Sapendo che labase
maggiore € lunga 20 cm € la proiezione del lato AD su di essa € lunga 4 cm,
determinal’aerea del trapezio.

D o DC =~ DH
: AB =20cm
E AH =4cm
A H B
(AB+CD) - DH
Aupcp = 5
Consideroil triangolo ADB
D (1° TH EUCLIDE )
i AD?> =14-20
|
i AD = 45
|
P 4| . (TH DI PITAGORA)
H
4 - J  DH=+/AD?— AH?
20 =480 —-16 =8
cm
4 (20cm + 8 cm) - 8cm _ 28cm-8cm e

2 2
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2 . Neltriangolo ABC, rettangoloin A, la proiezione BH di AB sull'ipotenusa &

lunga63cme CH = 2BH — 14cm. Calcolal’area del triangolo ABH.

C BH = 63 cm
CH =2BH — 14cm

AH-BH  84cm-63cm
5 —

AH? - CH - BH <2° TH EUCLIDE>

AABH: = 2646 cm

AH = vCH -BH = v/112cm - 63cm = 84cm

3. Inuntriangolorettangoloun cateto € lungo 60 cm e |la sua proiezione

=2-63cm—14cm = 112cm

sull'ipotenusa e & dell’altezzarelativa all'ipotenusa. Trovare il perimetro e

I’area del triangolo.

c AC = 60cm
: 4
| AH=—-.-CH
I 3
|
[}
[}
[}
!
A H B

Pongo CH = z e applicoil teorema di Pitagora
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AC? = AH? + CH?

2
60% = <§x> + 2

16
3600 = ?a:? + 22

1 2 2
22 3600 -9
25
12
640 -3
05 = /5/ = 36 cm
4
AH = —
Trovo HB

4
3 -C’H:§-36:48cm

CH? = AH - -HB <2°TH EUCLIDE)

CH? 362
HB = —
AH 48

Quindi

AB=AH + HB =48 cm + 27cm = 75cm
b-h B 75cm - 36 cm

A=

= 27cm

— 1350 cm?

2 2

4 . llcatetomaggiore diun triangolo rettangolo supera di 4 cm la sua proiezione

sull’ipotenusa; quest’ultima, a sua volta supera di 5 cm il cateto maggiore.

Determinare ilati del triangolo.

C

m oo

5+ (44 x)
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CB=4cm-+ HB
AB=5cm+ CB
Pongo HB =z
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<1° TH EUCLIDE)
CB>=HB- AB
4+z)P=z-[5+4+2)
(4+z)2=2(9+x)

16+ 2% +8z— 9z — 2% =0
—x = —16

r = 16cm

25

AC = V921122 = 15¢cm

AH =AB—-HB=25—-16=9cm
CH? = AH-HB

<2° TH DI EUCLIDE)

B CH=+v9-16 =12cm

5. Inuntriangolorettangolo ABC le proiezioni BH, HC dei cateti sull’ipotenusa
differiscono di 7 cm. Determinare 'ipotenusa BC sapendo che

AH? — BH? = 63 cm?

A
|
|
|
|
|
[
|
|
|
|
!
C H . B
2
{\y—HC’\:7cm y—x— = T7cm
Yy
z2 — y? = 63 cm?
Y z? — y?> = 63 cm?
63 cm?
- = {yzgcm
z? = 144 cm?

z? — y* = 63 cm?

6‘@ SoluzioniproblemidiEuclide conl’algebra

|BH — HC| = Tcm

AH? — BH? = 63 cm?

Pongo AH ==«
HB =y
2 _ .2
L = 7cm
Y

z? — 3y = 63 cm?
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y=9 122

AH? = HC - HB

2 2°TH DI EUCLIDE
22— HC .y ~ HC =2 C )
y

BC =HC+ HB=16cm + 9cm = 25cm

6. Calcolarel'areaceil perimetrodel triangolo ABC sapendocheilr =9cme
'altezza relativa all’ipotenusa & pari a 4v/5 cm.

CH = 4V5cm
AO =9cm
Pongo AH =z«
Quindi
HO=9cm — =z

: | HB = HO + OB

18 —z =9cm —x+9cm
= 18cm — z

CH? = AH -HB
(4V5)2 =z - (18 — z)
80 = 18z — 22

z? — 18z +80 =0

8 /81 — 80
1

=8+1 = 9cm e 7cm

T1,2 =

6@ SoluzioniproblemidiEuclide conl’algebra 5/7 infomaat.it



7. L'altezzarelativa all'ipotenusa diun triangolo rettangolo divide I'ipotenusain
due parti che stanno tralorocome 5 staa12. Sapendo che l'ipotenusa e
68 cm, determina l'altezza relativa all'ipotenusa e i due cateti.

C % y
AH : HB=5:12

[}
[}
: AB = 68 cm
i
[}
[}
)
'
A H B
12
5y = 12z y:Ew ¥y=75" y:Ew
+y = 68 ° 12 X
12 ¢
/5/ BH = 48 cm
z =20

CH? = AH - HB <2°TH DIEUCLIDE)
CH=+48-20=+16-3-4-5 = 8V15cm

Applicoil 1° Th di Euclide pertrovare gli altri cateti:

AC?=AB-AH = AC =VAB-AH =+/68-20=+4-17-4-5=4+/85cm
BC?=AB-HB = BC=+vVAB-HB=---=8/5lcm

8. Neltriangolorettangolo ABC'la proiezione HB del cateto AB sull'ipotenusa

BC misura 8a. Sapendoche 3HC — AB = HB,determinail perimetro
del triangolo.

e HB = 8a
3HC — AB=HB
Pongo AB=xz e HC =y
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Impostounsistema
{3y—m:8a {33:3y—8a
% = 8a - (8a + v) (3y — 8a)? = 8a(8a + y)

{:13—3y8a {w:3y—8a

9y + 6447 — 48ay — 64a7 + 8ay 942 — 56ay = 0
= /y/z/(f Y= 59—6a (NON ACCETT.)

( 56

<1° TH DI EUCLIDE)

\ 3
128 56 32
A =4 S e Go == G
128 32 ~— 32 224 + 327
2p:Ta—|—?\/7a—|—?a: +9 \/—a
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