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Sono le equazioniin cui sin & e cos £ compaiono al secondo grado: ogni termine

2 : 2

é digrado due (come sin” x, sin x cos &, cos“ &), eventualmente con un termine

notod. Laforma generale &

FORMA GENERALE

asin’z + bsinzcosz + ccos’z +d = 0

COME RICONOSCERE IL CASO
Schema di classificazione

[ Guardoil termine ]

noto d
/ \dk
[ OMOGENEA J [ NON OMOGENEA ]
a=0 viA{ \&0 A cz0 i
Incompleta Completa sostituisco
raccolgo il fattore divido per cos2x d = d (sin2x + cos2x)
comune - prodotto=0 2°gradointanx d e torno aunaomogenea
/oS

poiapplicoilmetodo dell'omogenea
(completa, oppure incompleta se un coeff. siannulla)

lltermine noto d decide tutto: se & nullo I'equazione & gia omogenea, altrimentilo si elimina riscrivendo d con la
relazione fondamentale.
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PROCEDIMENTO
Ilmetodo, caso per caso

CASO1:-D=0:- OMOGENEA INCOMPLETA

Mancasin? z oppure cos? £ a=0 oppure c=0

Se mancaun quadrato, raccogliil fattore comune e annulla ciascun fattore. Cona = 0
raccoglicos &, con ¢ = Oraccoglisin x:

cosz (bsinz + ccosz) =0 oppure sinz (asinz + bcosz) =0

Ognifattore uguagliato azero da un'equazione elementare (cosx = 0,sinz = 0,0
un'equazione lineare in sin x, cos ).

CASO2-D=0-OMOGENEA COMPLETA
Cisonoentrambiiquadrati az0ecz0

Poiché a # 0, I'angolo concos £ = 0 non & soluzione (sostituendo siotterrebbe a = 0):

2

puoi dividere tutto per cos“ & e ottieniun'equazione di secondo gradointan x.

atan’z +btanz +c=0 =—> tanz =t = z = arctant + kr

CASO3:-D=0:-NONOMOGENEA
C'eil termine noto: riconducila a omogenea

2

Riscriviil termine noto sfruttando la relazione fondamentale sin? + cos“x = 1, cioé

d=d (sin2 T + cos? x).| quadrati assorbono d e I'equazione diventa omogenea:

(a +d)sin®z + bsinz cosz + (c+ d) cos’z =0

Ora applichiil Caso 2. Attenzione:sea + d = 0 oppurec + d = Oricadinel Caso
(raccoglimento).

ERRORE COMUNE

Dividere per cos?

x senza controllare se cos z = () e soluzione

La divisione per cos? z & lecita solo quando cos £ = 0 non & soluzione, cioé quando a # 0.Se
a = 0,alloraxz = % + k7 e soluzione e dividendo la perderesti: in quel caso usalil
raccoglimento. Verifica sempre prima di dividere.
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ESERCIZI SVOLTI
Tipo1- Omogeneaincompleta

ESERCIZIO 1.1 MANCAcos?z-C=0

22 _sinzcosz =0

sin
SVOLGIMENTO
* Raccolgosinz: sinz (sinz — cosz) =0
* Annulloilprimo fattore: sinz =0 = z =knm

° . q T
Annulloilsecondo: sinz —cosz =0 = tanz =1 = 2= — + knr

4
T

c=kr V =1 +kn

ESERCIZIO 1.2 MANCAsin?z-A=0
. 2 _
sinxcosx + cos“x =0

SVOLGIMENTO
* Raccolgocosz: cosz (sinz + cosz) =0
° . ™

Primo fattore: cosz =0 = = = 2 + km
° . 3

Secondofattore: sinx +cosx =0 = tanz =-1 = x = T + kmw

o= T tkn Vo=
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ESERCIZI SVOLTI
Tipo 2 - Omogenea completa

ESERCIZIO 2.1 A=0,C=0 - DIVIDO PER COS2X

2 2

sin“z —4sinxzcosz +3cos“z =0

SVOLGIMENTO

* a =1 # 0: cosz = 0nonésoluzione, posso dividere percos? z.

* Divido: tan?z —4tanz +3 =0
* Pongot=tanz: t2—4t+3=0=>t=1V it=3

tanw=1:>w=%—|—k7r; tanz =3 = ¢ = arctan3 + kw

z= 7 +kr V @=arctan3+ kr

ESERCIZIO 2.2 A=0,C=0 - DIVIDO PER COS2X

22=0

2sin? z + sin z cos £ — cos
SVOLGIMENTO

* a=2# 0:dividopercos?z = 2tan’z +tanz —1=0

- —1+3 1
t=tanz: 2t24+t—1=0 = t= i =t== Vit=-1
° 1 371'
tan:v:—:>:1::arcta.n§—|—k7r; tan:z:=—1=>:1:=T—|—k7r
1 3T
a:=arctan§+k7r V m=T+k7r
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ESERCIZI SVOLTI
Tipo 3 - Nonomogenea

ESERCIZIO 3.1 D=0 - RICONDUCO A OMOGENEA

2sin?z — 3sinz cosz + 3cos’z =1
SVOLGIMENTO

* Portoazeroescrivol = sin? z + cos? z:

* 2sin®z — 3sinzcosz + 3cos?z —sin®z — cos?z =0

2

* sin?z — 3sinz cosz + 2 cos? x = 0 (ora& omogenea completa)

* Dividopercos?z: tan?z — 3tanz +2=0 = tanz =1 V tanz =2

tanw=1:>w=%—|—k7r; tanz =2 = ¢ = arctan2 + kw

IBI%-l-kﬂ' V x =arctan2 + kn

ESERCIZIO 3.2 D=0 - CASO IN CUIRICADE NELL'INCOMPLETA

sinzw—l—sin:z:cosa: =1

SVOLGIMENTO

2

* Scrivol = sin? 2 + cos? z e porto azero:

2 2

* sin?z +sinzcosz —sin®z — cos?z =0 = sinzcosz — cos?

z=0

* |lterminein sin2

x & sparito (@ + d = 0): & diventataincompleta, raccolgo cos €
* cosz (sinz —cosz) =0

cosm:O:>:1::%+k7r; sinm—cosm:O:>tanx:1:>:1::%+k7r

™ T
= o tkr V2= +hr

Promemoria: il termine noto d guida la scelta. Se d = 0 controlla subito se I'equazione & incompleta
(raccoglimento) o completa (divisione per cos? z); se d # Oriscrivid = d(sin2 z + cos? x) e tornia uno dei
due casiprecedenti.
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